Contrble du mardi 5 avril 2016
(50 minutes)

Prénom ... NOM & oo NOte e / 20

I. (4 points : 1°) 2 points ; 2°) 2 points)

On considére un triangle ABC vérifiant les condisuivantes :
o 'aire de ABC est égale 5/3 cnf e AB=4cm

Il est demandé d’appliquer les formules en situmatio
1°) Calculer AC (valeur exacte).
2°) Calculer BC (valeur exacte).

e BAC=60.

1. (4 points)

Pour rentrer au port en A, un bateau doit passe€Car la profondeur est insuffisante entre B eli Avance a la
vitesse de24 km- h* et met 20 minutes pour aller de B en C. Au dépaxapitaine mesure I’angIEI—BE et trouve

32°. Avant de changer de cap, il mesure I’an@ et trouve 57° ([&®) est la demi-droite opposée a [CB)).
Calculer la distance AB (en kilométres, arrondieantieme).

cote

Ne rien écrire sur la figure.




I1I. (4 points : 1°) 2 points ; 2°) 1 point ; 3°) 1point) V. (3 points)

Soit (u,) la suite définie sul paru, =1-2x 9" pour tout entier naturel Soit (u,) la suite arithmétique définie shirde premier terme,, =a (a<R) et de raison — 6.
k=n

1°) Démontrer que, pour tout entier naturebn a :u,,, —u, =—16x 9. Pour tout entier naturel on poseS, =u, +u, +...+u, (0N peut écrire§, = E U )-

On effectuera le calcul littéral en 5 étapes s&danodele ci-dessous (a compléter). k=0

La premiére étape est donnée et I'on rappelleQjile- 9x 9'.
e Combien la sommé&, comporte-t-elle de termes ?
VneN U, -u,=(1-2x97)—(1- 2 9)
............................... (une seule réponse, sans faire de gras
e Donner une expression simplifi&; en fonction de et dea (n étant un entier naturel fixé).

Donner le résultat sous forme factorisée la plogpke possible.
= Les seules lettres figurant dans le membre deeddoitvent étre les lettreseta.

VI. (2 points : 1°) 1 point ; 2°) 1 point)

2°) Etudier le signe da,,, —u, oun est un entier naturel quelconque. Aprés une c@iue, on conclura par une Soit (u,) une suite arithmétique définie siiitelle queus = - 48 et us = -125.

inégalité quantifiée du typevneN u,,,—u,>0ouVneN u ,-u, <0. ) )
1°) Calculer la raison de la suite.

.......................... (une seule égalité)

.......................... (une seule égalité)

3°) En déduire le sens de variation de la s(itg) . VII. (2 points : 1°) 1 point ; 2°) 1 point)
On rédigera une phrase du type « D'apres le rdsidtéa question 2°), la Sw(e'”) eststrictement ..... ». Une personne doit rembourser un prét de 8000 €eidoursement se fait en 24 mensualités. La premiér
mensualité est de 250 €. Les mensualités augmedeel € par mois.

1°) Calculer la somme totale remboursée aprés 2¥unadités.

..................................... (un seul résultat sans égalité)
IV. (1 point)

2°) En déduire le colt du prét en euros{{t= montant total remboursé — montant dét) ainsi que le pourcentage

Soit (u,) la suite arithmétique définie siif de premier terme, = — 228 et de raisor% . . h -
3 qu'il représente par rapport au montant du prét.

Calculeruyyg.

I (une seule éga“té) ..................................................................................



Corrigé du controle du 5-4-2016

On considére un triangle ABC vérifiant les condissuivantes :

o I'aire de ABC est égale 5/3 cnf e AB=4cm

Il est demandé d’appliquer les formules en situatio
1°) Calculer AC (valeur exacte).
2°) Calculer BC (valeur exacte).

1°)

Ona: 9% :%xABxACxSinB/A\C 0.

(RS 5\/1—3:%>< 4x ACx sin 60"

& 5J3=2x ACx?

& 543 =ACA3

< AC=5cm

2°)
D’apreés la formule du c6té dans le triangle, on a :
BC? = AB?+AC?— 2ABx AC x cos BAC

=16+ 25- 2« & 5 cos®

=16+ 25— 2% 4x Bx L

4

=41-20

=21

Donc BC=+/21 cm.

e BAC=60.

Pour rentrer au port en A, un bateau doit passe€Car la profondeur est insuffisante entre B eli Avance a la
vitesse de24 km- h' et met 20 minutes pour aller de B en C. Au dépaxapitaine mesure I’anglé’éf: et trouve
32°. Avant de changer de cap, il mesure I’an@( et trouve 57° ([&®) est la demi-droite opposée a [CB)).

Calculer la distance AB (en kilométres, arrondieentieme).

céte

Ne rien écrire sur la figure.

Il est demandé d’appliquer les formules en situaéibde ne pas introduire de points.

On commence par calculer la distance BC.
(1 1
BC=(24 km h )x(f h) (car20 min== h)
3 3

BC=8km

Ona:ACB=180- ACx= 123.

on a:B/A\C:180°—(KB\C+ KC\B): 25

N . . .BC AB AC
D’aprés la loi des sinus, on a——=——"—=—""—"—.
sinBAC sinACB sinABC

8 AB dou AB:8X S|n123-

On a donc— =— -
sin2% sinl123' sin 258

On en déduit qué\B ~15,87 km (valeur arrondie au centieme).




II.
Soit (u,) la suite définie suk paru, =1-2x 9" pour tout entier naturel

1°) Démontrer que, pour tout entier naturebn a :u,,, —u, =-16x 9.

On effectuera le calcul littéral en 5 étapes sianodéle ci-dessous (a compléter).
La premiére étape est donnée et I'on rappelleQjtle- 9x 9'.

VneN U, -u,=(1-2x9")-(1- 2 9)
=1-2x9'x 91+ % 9
=-18x9+2x 9
=9"x(-18+ 2
=-16x 9

2°) Etudier le signe de,,, —u, oun est un entier naturel quelconque. Aprés une cétuge, on conclura par une
inégalité quantifiée du typevneN u,,,—-u,>0ouVneN u,,-u, <0.

vneN -16x9 < 0.

DoncVvneN u,,-u,<0.

3°) En déduire le sens de variation de la s{iitg .
On rédigera une phrase du type « D'apreés le résidté question 2°), la suifel,) est strictement ... ».

D'aprés le résultat de la question 2°), la siifg) est strictement décroissante (& partir de l'in@ice

V.

Soit (u,) la suite arithmétique définie shif de premier termey, = — 228 et de raisoné .

Calculeruygg.

— 129 (une seule égalité)
1
Upgg = U, + (298 ])x5

- 2082
3

=-228+ 9¢

=-129

V.

Soit (u,) la suite arithmétique définie shirde premier terme,, =a (a<R) et de raison — 6.

k=n
Pour tout entier nature| on poseS, =u,+u, +...+U, (on peut écrires, = E u, ).
k=0

e Combien la somm&, comporte-t-elle de termes ?
n+1 (une seule réponse, sans faire de phrase)
e Donner une expression simplifi&; en fonction de et dea (n étant un entier naturel fixé).

Donner le résultat sous forme factorisée la plogpka possible.
Les seules lettres figurant dans le membre deeddoilvent étre les lettreseta.

S, =(n+1)(a-3n)

U, +U,

S, :(n+l)><T

:(n+l)xu0+u0—6n

2a-6n

:(n+1)><

=(n+Yx(a-3n)



VI. On adonc
Soit (u,) une suite arithmétique définie stirtelle queus = — 48 et u,; = —125. S pay 200+ 480

1°) Calculer la raison de la suite. 8760

r =—7 (une seule égalité)

2°)
o — Le colt du prét en euros est ég@70- 8000= 76! €.
2°) CalculerS=ug+Uug+...+U,s (on peut écrires= Uy )-
k=5
Pour calculer le pourcentage qu'il représente gaport au montant du prét, on effectue le calcul :
S=-103¢ (une seule égalité) 760 «100= 9.E.
8000

. R . e U +U
On peut appliquer la formule donnant la somme elesds consécutifs d'une suite arlthmetl(ﬁ;ellx% ou

calculer les termes successifs de la suite,oet .

VILI.

Une personne doit rembourser un prét de 8000 €eiboursement se fait en 24 mensualités. La premiér
mensualité est de 250 €. Les mensualités augmedeet € par mois.

1°) Calculer la somme totale remboursée aprés 2¥%umadités.
8760 € (un seul résultat sans égalité)

2°) En déduire le colt du prét en euros({t= montant total remboursé — montant dét) ainsi que le pourcentage
qu'il représente par rapport au montant du prét.

760 € 9,5 %

On noteu,, le montant de la-iéme mensualité remboursée en ez 1).

(u,) est une suite arithmétique définie 8lrde premier terme, = 250 et de raison 10.

La somme totale remboursée apres 24 mensualitéS=est+u, +...+ Uy,

On sait queS= 24x% .

On calculeu,, .

Uy, = Uy +23x10
=250+ 23(C
=480



