Contrble du vendredi 11 octobre 2013
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I. (6 points)

On note?” la courbe représentative de la fonction « racareée » dans le plan muni d’un repére orthonormé
(0.i)7)-

1°) Parmi les points suivants, lesquels apparfidatcourbez” ?

Donner la réponse sans justifier en utilisant lalsylec ou¢.

(37 (2 o6 6%-2)
E..¢ F..¢ G..¢

2
2°) Calculer(«/i—l) (donner le résultat sans justifier) puis détermiea justifiant, si le point H de coordonnées

(3— /22— J) appartient a la courts&

3°) Soit M un point quelconque &8 d'abscisse (x> 0).
Exprimer OM? en fonction dex.

II. (3 points)

On poseA =2-3-+/2+43.

Le but de I'exercice est de déterminer le sign@ deour cela, on procéde par inégalités successives
Compléter les pointillés par le signe < ou > sgurta le « car » ou I'on attend une phrase s’appisianie sens de
variation d’une fonction de référence.

/3 ...\3
2-3 .....2+3
\/2—\/:—3 ..... \/2+\/§ [>T PP

Donc\/Z—x/é— 2++/3 ... 0s0itA ... 0.

Bonus (a ne traiter que si le reste a été fait etilgeste du temps) :
Calculer A% ; en déduire la valeur exacte de A.

I1I. (4 points)

On consideére les fonctios X — ﬂ etg:x— X
x+1 X+1

On note?” et @' leurs courbes représentatives respectives dgolarienuni d’'un repér(eO,T,]).

1°) Soitx un réel quelconque tel qu< x< 1.

Compléter a I'aide du signe > ou < les inégalitésantes :

X veen Jx (sans justifier)
ol ol en justifiant le passage entre I'inégalité préced et cette inégalité
X+ X+

2°) A l'aide du résultat précédent, compléter leask suivante concernant la positiorédear rapport &' sur
I'intervalle 10 ; 1[ a I'aide du mot « au-dessusw « au-dessous ».

=Y S dez' sur l'intervalle ]0 ; 1[.

Vérifier graphiquement en tragant les courgést ' sur I'écran de la calculatrice.



IV. (3 points) On utilisera un raisonnement par « chaine d’égenads » en adoptant le modéle de rédaction ci-desso

Déterminer I'ensemble de définitid® de la fonctiorf : x — 1—\/l— x en rédigeant selon le modele indiqué : . . ,
X Soit M un point quelcongue du plan de coordonngeg)(

f(X) eXiSte Si et SEUIBMENE Si ......vioi i e MeE sietseulementsi...................
sietseulementsi ....................
Si L SEUIBMENE Si .. e e e si et seulement Si .....nomemneonen ..

V. (2 points)

Résoudre dan® I'équation (\/;+1)2 =x+1 (1).

(1) est successivement équivalente a :

L’ensemble des solutions de I'équation (1) 8st ..................

VI. (2 points)

Le plan est muni d’un repé(@,f,]).

On noteE 'ensemble des points M de Coordonnéem tels que I'on ait4(x_l)2 _ yz EE 5 R RPN

Un éléve a utilisé un logiciel de géométrie dynamigour tracer 'ensembleet obtenu le graphique suivant.
Expliquer ce graphique ; on précisera en particldi@ature précise de




Corrigé du contréle du 11-10-2013

l.
& : courbe représentative de la fonction « racareée » dans le plan muni d’'un repére orthonofﬁ)ﬁfj)

1°) Parmi les points suivants, lesquels appartient a leourbe @ ?
Donner la réponse sans justifier en utilisant le sybole € ou &.
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: Propriété sur I'écriture décimale illimitée des réés :

I Deux nombres sont égaux si et seulement si toetes técimales sont égales.

9 . . . . . N
“2 n'appartient pas &, (domaine de la fonction « racine carrée » dong & (aucun calcul a effectuer).

2°) Calculer (\/E— l)2 puis déterminer, en justifiant, si le point H de oordonnées(S— 222 1)
appartient a la courbe @’

(on attendait évidemment la valeur exacteetune valeur approchée)

(\/5—1)2 — - a/241=3-22

\/3—2\/—2= (\/—2— ])2:‘\/—2— #ZJ—Z_ carv2-1>0

He®

3°) M : point quelconque d€& d’abscisse (x> 0)
Exprimer OM? en fonction dex.

om? :(x—0)2+(\/§—0)2 =x2+X

On poseA:\/Z—\/é—\/2+\/—3.

Le but de I'exercice est de déterminer le signe d& Pour cela, on procede par inégalités successives
Compléter les pointillés par le signe < ou > saufpaes le « car » ou I'on attend une phrase s’appuyasur le
sens de variation d'une fonction de référence.

—3<+3

2-J3<2+4/3

\/m < m carla fonction « racine carrée » est une fonction cresante surR , .
Donc \2—+/3-+/2++/3 < 0 soit A< 0.

Bonus :

Calculer A? ; en déduire la valeur exacte de A.

TN |

=23+ 2+/3-2x/2-/3xy/ 2+/3
—4-2x (2_J’3)x( 2:/3

=4-2x/4-3
=4-2x1
=2

DoncA:—ﬁ carA<0.

X e X

fix— —/—
X+1 X+1

& : courbe représentative tle

&' : courbe représentative de



1°) 0<x<1 V.

2
Compléter a I'aide du signe > ou < les inégalitésivantes : Résoudre dansR Iéquation (\/;+1) =x+1 (D).

X < /X (1) est successivement équivalente a :
2l < i car on a divisé les deux membre de l'inégalitépal avecx+1> 0 (car0< x<1). X+ 24/x+1=x+1
X+ X+
2J/x=0
2°) A l'aide du résultat précédent, compléter la phraseuivante concernant la position d& par rapport a Jx=0
Z "' sur l'intervalle ]0 ; 1[ & I'aide du mot « au-desss » ou « au-dessous ». x=0
¢ estau-dessugde ¢' sur l'intervalle 10 ; 1[. L’ensemble des solutions de I'équation (1) 8st{0}.

On aurait pu préciser qu€ eststrictement au-dessugle ' sur l'intervalle 10 ; 1].

. . 3 . VI.
Vérifier graphiquement en tracant les courbesz” et ' sur I'écran de la calculatrice.

Le plan est muni d’'un repére(O,T,]).

\ On note E I'ensemble des points M de coordonnées {y) tels que I'on ait 4(x— 1)2 —-y*=0.

z' Un éléve a utilisé un logiciel de géométrie dynamig pour tracer I'ensembleE et obtenu le graphique
suivant. Expliquer ce graphique ; on précisera enarticulier la nature précise deE.

V. Soit M un point quelconque du plan de coordonngeg)(

o o _ 1 o . M e E si et seulement s}(x—1)° - y*= 0
Déterminer 'ensemble de définition®d de la fonctionf : x — ——+/1—x en rédigeant selon le modéle

indique : si et seulement §i2(x-1) | ~y? = 0

f (x) existe si et seulement 5z 0 et1—-x> 0 ) )
(%) si et seulement $i2(x—-1)-y |[ 2(x-)+y]=C

si et seulement si=0 et x<1 ]
si et seulement 2(x—1)-y=00u 2(x-1)+y=0

D=]-o;0[Ul0;1
] [uio:] si et seulement sf = 2(x-1) ou y=-2(x-1)
On en déduit quE est la réunion des droitdd, et D, d’équations respectivgs=2(x-1) et y=—2(x-1).

E=D,UD,

On peut noter que les droit& et D, sont symétriques par rapport & 'axe des abscisses



