TS1 | Devoir pour le lundi 18 mars 2013

.
1°) Donner la forme exponentielle de 42 (=1+1).

2°) Trois nombres complexes z,, z,, z, ont pour produit 42 (-1 +i).
Leurs modules sont en progression géométrique de raison 2.

. . o . T
Leurs arguments sont en progression arithmétique de raison 7

De plus, z, a unargument dans I’intervalle } g; T [

Déterminer les modules et un argument de z,, z,, z,.

Soit z un nombre complexe de module 1 et distinct de 1.
. z+1 . —
On se propose de déemontrer que le nombre complexe Z =1 est imaginaire pur.

1" méthode :

1°) Démontrer que I'ona: z =

N |

2°) Démontrer le résultat demandé en utilisant le conjugué.

2° méthode :

On note 6 un argument de z. On a donc z =e".

0 0
1°) Démontrer que I'ona: z+1:2cosge2 et z—1:2isinge2.

2°) Démontrer le résultat demandé.



Corrige du DM pour le 13 mars 2013

1°) Donnons la forme exponentielle de 42 (=1+1).
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W2 (-1+i) =8 ———+i— |.
e ( 7 ﬁ]
( 3t .. 375)
=8| cos— +isin—
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2°) Déterminons les modules et un argument de z,, z,, z,.

Notons r le module de z, .

|zl|:r
|z2 |:2r
|z3|:4r

Notons 6 I’argument de z, appartenant a I’intervalle }

.

N

argz, =0  (2n)

argz, =90 +% (2n)

argz, =96 +§ (2n)

On sait que 2,2,z = 4v/2 (—1+i).

On a donc re‘9x2re{e+z]x4re'[e+5] =8e'37 soit 8rle (39 4] =8 ¢ .

8r’=8 r'=1 r=1

On en déduit que d’ou soit 2 .
f 36+37n:37n+2kn (keZ) 6:2k—n (keZ) e:?n Caree}ﬁ;n[



Conclusion :
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zeC\{1} |z|=1

1" méthode :

1°) Démontrer que I'ona: z=

N |~

[EY

|z|=1donc | z|2:1 soit zz=1d’ol z==
z

2°) Démontrons que Z est un imaginaire pur.
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On en déduit que Z est imaginaire pur.



2° méthode :

z=¢"

. 0 i’ .9
1°) Démontrons que z+1=2cos—e? et z—1=2isin—e?
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On en déduit que Z est imaginaire pur.



