1ére Sl

Interrogation écrite

du vendredi 9 mars 2012
(20 minutes)

Prénom 6t NOM & .oe e e e

I. (6 points) Simplifier les expressions suivantes ou x est un reel.

A =cos(m—x)+cos(- x)+sin(n+x)+cos(g—xj

B=sin(g—xj—cos(x+n)+cos(x—gj+sin(x—5n)

1. (4 points) Soit x un réel quelconque.

On considére la phrase suivante :

(P) : « Si XE[E;E]BJOFS | cosx|<£.»
3 3 2

Cocher les réponses exactes :

Vraie

Fausse

La phrase (P) est

La réciproque de (P) est




: . n
I11. (4 points) Pour tout entier naturel n, on pose u, = cos—~.

Calculer u,, u,, u,, u,.
On ne demande pas le détail des calculs.

IV. (3 points) Compléter en donnant les valeurs exactes.

37w . 3w 37n
COS—=........... SIN——=........... tan——-=...........
4 4 4

V. (3 points) Soit x le réel de I’intervalle [r ; 2] tel que cosx = —%

Calculer la valeur exacte de sin x et de tan x.




Corrige de I’interrogation écrite du 9-3-2012

A =cos(m—x)+cos(— x)+sin(n+x)+cos(g—xj

= — COS X+ CO0S X —Sin X +Sin X
=0

B:sin(g—xj—cos(x+n)+cos(x—gj+sin(x—5n)
=cosx— (- cosx)+co{— (g—xﬂ+sin(x+n—6n)

T .
:cosx+cosx+cos(5—xj+sm(x+n)

= C0S X+ COS X +Sin X —Sin X
= 2C0S X

XxeR

(P) : « Si XGF;E] alors | cos x |<£. »
3 3 2
La phrase (P) est vraie.
La réciproque de (P) est fausse.

Pour voir que (P) est vraie, on trace un cercle trigonométrique, on marque I’arc dont les extrémités sont les

images de T etde E.
3 3

. . 2 .
On voit alors que si xe| = : <% | alors —1<cosx<1 soit | cos X |<l.
3 3 2 2 2

Pour voir que la réciproque de (P) est fausse, on peut donner un contre-exemple.

o1

T
Par exemple, avec x = =t

On a bien cos(—gjzo donc on a bien <% mais —g g[ﬁ'z—n]

33




nm
Il. neN UnZCOS?

Uy = coso—znz cosO0=1
1In T

U, =cos—=cos—=0
2 2
2n

u, = cos7= cost=-1

u,= cos4—2n= cos2n=cos0=1

tanﬂzl
4

Explication :

4x9<37<4x10

3 210n—3—n
4 4

V.x e [rn; 2n]

4
COSX=——
5

Calculons la valeur exacte de sin x et de tan x.

sinX=-—

olw

tan x=E
4




D’aprés la relation fondamentale, on a : cos®x +sin’x =1.
(A
D’ou|——| +sin“x=1
5
soit sin2x=1—E
25

i . 9
ce qui donne sin“x =—
25

s 3 . 3
D’ou sinx=—ousinx=——.
5 5

Or x € [ ; 2r] donc sin x < 0.

D’ou sinx=—§.
5

e eis sin X
Par définition, tanx =——.
COoS X

3

- 5 _E
On en déduit que tanx_—_4 =7

5



