Exercices sur calculs d’images et

ére ;
17" L Option d’antécédents par une fonction

On considére la fonction f définie sur R par f (x)=(x-1)"-9.
Calculer les images par f des nombres : 2, -2, 1,0, 4, 1-+/3, 4—+/5.
On considére la fonction f définie sur R par f (x)=(3-2x)(x-1).

Calculer les images par f des nombres : 0, 1, % —% % et 1-+/2.

On considére la fonction f définie sur R par f (x)=x~2-=

JE

Calculer les images par f des nombres : 0, 2, /8 et 5

4-2x

[4] On considére la fonction f définie par f (x)= R
+

3

Calculer lorsque c’est possible les images par f des nombres : -2, 2, -4, —5 0, —4++3, % et =

3x
X -4

On considére la fonction f définie par f (x)=

Quelques erreurs se sont glissées dans le tableau de valeurs ci-aprés. Les découvrir et les rectifier.

X -3 -2 -1

f(x)| 1,8 | 0 1
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[6] On considére la fonction f définie sur R par f (x)=3x*-6x+4.

1°) Calculer les images par f des nombres : -2, 0, 1, % et 5.

2°) Déterminer s’il(s) existe(nt) le (ou les) antécédent(s) de 1 et 4 par f.

3x-1
X+2

On considgre la fonction f définie par f (x)=
1°) Calculer les images par f des nombres : 0, 1 et %

2°) Déterminer s’il(s) existe(nt) le (ou les) antécédent(s) de % 3et0parf.

1
xX2-1"
1°) Calculer les images par f des nombres : 0, — 2 et 3.
2°) Déterminer s’il(s) existe(nt) le (ou les) antécédent(s) de -3, 3 et 1 par f.

On considére la fonction f définie par f (x)=

| Correction |

£(2)=-8: 1(-2)=0; f(1)=-9; 1(0)=-8; 1(4)=0; f(L-v3)=-6; f(4-V5)=5-65.

Solution détaillée :

2)=(2-1)"-9=1-9=1-9=-8
f(-2)=(-2-1°-9=9-9=0
~1)"-9=0-9=-9

f 1-@):[(1-@)—1}2 ~9=(—3) ~9=3-9-5
F(4-V5)=(4-5-1) -9=(3-V5) ~9=9-6/5+5-9=5-65
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f(0)=-3; f(1)=0; f@j:—l; f(—gj=—15; f(Ej:%; f(1-v2)=—2-4
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R

f(1-v2) =(14 22 )x(—~2) =2 + 22 x(~2) =2 -4

f(0)=0\/——§=—§
f(ﬁ):(ﬁ)2—§=2—g=%3:%
f(VB) =Bz -2 =i -S a4 222



[4] f(-2)=4; f(2)=0 ;il n’est pas possible de calculer I'image de — 4 par f ; f(—gj

f(—4+J§):4J§—2 : f(zj=—g : f(%:g.

2 5 2) 3

Solution détaillée :

4-2(-2) 8
()00
4-2x2 0
f@)=7 6

Il n’est pas possible de calculer I’image de — 4 par f. En effet, un quotient ne peut avoir 0 pour dénominateur.

3
4-2x[-2
f(_gj X( 2) 443 7 14
2 _§+4 -3+8 5 5
2 2 2

4-2x0 4
f(O)z 0+4 :Z:1

(| 4+\/§)_4—2(—4+\/§)_12_2\/§_(12—2\/§)x\/§_12\/§_6_/8{><<4\/§—2)
T 4+Br4 3 Bx3 3
7
f(7j=4‘2*z=4—7=—3=_3 2_ 32 2
2 7., 15 15 715 53 5
2 2 2
4-2 1
f(zjzﬁ=ﬂ=3xzz3x2=3
2) 1., 9 9 3x3 3
2 2
3 . 3).9 5
E f(0)=0=—, f(-2) n’exist flol=z—= f —-=.
rreurs pour f (0) 07, (-2) mexiste pas, (2j¢16’ (5)= =
[6]1°) f(-2)=28; f(0)=4; f(1)=1; f(%}%; f(5)=49.

2°) L’antécédent de 1 par f est 1.
Les antécédents de 4 par f sont 0 et 2.

Solution détaillée :

)
f(—2)=3x(-2)"—6x(-2)+4=12+12+4=28
f(0)=3x0*-6x0+4=0-0+4=4
f(1)=3x1*-6x1+4=3-6+4=1

2
L] oan[ L] cex(L)eac334a-341-7
2 2 2 2 277

f(5)=3x5°—6x5+4=75-30+4=49

2°)

Pour déterminer le (ou les) antécédent(s) éventuel(s) de 1 par f, on résout I’équation f (x)=1.

3x2—6x+4=1
3x% —6x+3=0
3(x2—2x+1)=0

Pour déterminer le (ou les) antécédent(s) éventuel(s) de 4 par f, On résout I’équation f (x)=4.

3x* —6x+4=4
3x*-6x=0
3x*-6x=0
3x(x-2)=0
X—2=0o0u3x=0
X=20U Xx=0
1 2 1 1
711°) f(0)=—=; f())==; f| = |==.
EICENTENOS
ON | Tm b Ak 1 4
2)Lantecedentde5 par f estg.
3 n’a pas d’antécédent par f.
L’antécédent de O par f est %
Solution détaillée :
3><1—1 1
19 f(0)=3x0—1=_1 : f(l):3><1—1:E=g ER R B T
0+2 2 1+2 3 3 2) 1., 55
2 2

2°)
Pour déterminer le (ou les) antécédent(s) éventuel(s) de % par f, on résout I’équation f (x)=
3x-1_1
X+2 2
6Xx—2=x+2 (produit en croix)
bx=4

4
X=—
5

N~



Pour déterminer le (ou les) antécédent(s) éventuel(s) de 3 par f, on résout I’équation f (x)=3. Pour déterminer le (ou les) antécédent(s) éventuel(s) de 3 par f, on résout I’équation f (x)=3.

3x-1 1
=3 ~ -
X+2 x -1
A -1=34+6 1=3x*-3
3 n’a pas d’antécédent par f. 3x2 =4
4
2 _
Pour déterminer le (ou les) antécédent(s) éventuel(s) de O par f, on résout I’équation f (x)=0. X 3
3x-1 4 4
=0 X=,|= ou X=—,/|=
X+2 3 3
x-1=0 x=2 oux=—2
x=3 N NG
[8]19) f( f(-2)= % ; % Pour déterminer le (ou les) antécédent(s) éventuel(s) de 1 par f, on résout I’équation f (x)
2°) L’antécédent de —3 par f est \/7 et \/7 1 4
) ) X2 -1
Les antécédents de 3 par f sont — et — 1=x2-1
NERN 3 2
Les antécédents de 1 par f sont /2 et —/2. 29
Xx=+2 ou x=—/2

Solution détaillée :

1 1
o f - - __1- - .
1) 1(0)=gr (271 3

2°)

Pour déterminer le (ou les) antécédent(s) éventuel(s) de — 3 par f, on résout I"équation f (x)=-3.
1

x2 -1

1=-3x*+3

3x? =2

-3




Point-méthode

1. Pour trouver I'image d’un nombre par une fonction, on effectue un calcul.

Pour calculer I’image d’un nombre par une fonction, on remplace la variable par la valeur du nombre dont on
cherche I'image.

2. Pour déterminer les antécédents d’un nombre par une fonction, on résout
une équation.

Oubli : algorithmes et fonctions, utilisation de la calculatrice graphique pour
obtenir une table de valeurs.



